
ΘΕΜΑ    Α 

Α1. Χαρακτηρίστε κάθε μιας από τις ακόλουθες προτάσεις, σαν σωστή (Σ) ή λάθος(Λ)     (μονάδες 6) 

1.  Για να αναζητήσουμε το όριο στο 𝑥0 θα πρέπει το 𝑥0 να ανήκει στο πεδίο ορισμού της συνάρτησης. 

2.  Αν 𝑓(𝑥)  ≤  2023 κοντά στο 𝑥0 τότε 𝑙𝑖𝑚
𝑥→𝑥0

𝑓(𝑥) < 2023 . 

3.  Αν 𝑙𝑖𝑚
𝑥→0

|𝑓(𝑥)| = 1 τότε 𝑙𝑖𝑚
𝑥→𝑥0

𝑓(𝑥) = ±1 

4.  𝑙𝑖𝑚
𝑥→0

𝜂𝜇𝛼𝑥

𝑥
= 𝛼 

5.  Αν η εξίσωση 𝑓(𝑥) = 𝑦 για κάθε 𝑦 ∈ 𝑓(𝐴) έχει ακριβώς μια λύση ως προς 𝑥 τότε η 𝑓 είναι 1 − 1 

6.  Αν 𝑙𝑖𝑚
𝑥→𝑥0

𝑓(𝑥) = 𝛼 και 𝑔(𝑥) = 𝑓(𝑥) − 𝑎 τότε 𝑙𝑖𝑚
𝑥→𝑥0

𝑔(𝑥) = 0 

Α2. Να επιλέξετε τη σωστή απάντηση για κάθε ένα από τα παρακάτω:     (μονάδες 3) 

1.  Το όριο 𝑙𝑖𝑚
𝑥→2

|𝑥2−1|−3

𝑥−2
 ισούται με: 

  Α. 1 Β. 2 Γ. 3 Δ.4 Ε. δεν υπάρχει 

2.  Η έκφραση "Η συνάρτηση 𝑓 έχει μια ιδιότητα 𝛲 κοντά στο 𝒙𝟎" σημαίνει ότι η 𝑓 είναι ορισμένη σ' ένα 
σύνολο της μορφής : 
 Α. (𝛼, 𝑥0) ∪ (𝑥0, 𝛽) Β. (𝛼, 𝑥0) Γ. (𝑥0, 𝛽)  Δ. ένα από τα Α, Β, Γ 

3.  Αν 𝑙𝑖𝑚
𝑥→𝑥0

𝑓(𝑥) = 0 τότε το όριο 𝑙𝑖𝑚
𝑥→𝑥0

1

𝑓(𝑥)
  

 Α. δεν υπάρχει Β. = +∞ Γ. = −∞  Δ. ένα από τα Α, Β, Γ 

Α3. Να συμπληρώσετε τα κενά στις παρακάτω προτάσεις:        (μονάδες 6) 

1.  Αν 𝑙𝑖𝑚
𝑥→𝑥0

𝑓(𝑥) = 𝑙 τότε 𝑙𝑖𝑚
ℎ→____

𝑓(𝑥0 + _____) = 𝑙 

2.  Αν 𝑙𝑖𝑚
𝑥→𝑥0

𝑓(𝑥) = −∞ και 𝑔(𝑥) ≤ 𝑓(𝑥) κοντά στο 𝑥0 τότε 𝑙𝑖𝑚
𝑥→𝑥0

𝑔(𝑥) = _________ 

3.  Οι απροσδιόριστες μορφές που προκύπτουν από άθροισμα συναρτήσεων είναι __________ 

4.  Οι απροσδιόριστες μορφές που προκύπτουν από διαφορά συναρτήσεων είναι __________ 

5.  Οι απροσδιόριστες μορφές που προκύπτουν από γινόμενο συναρτήσεων είναι __________ 

6.  Οι απροσδιόριστες μορφές που προκύπτουν από πηλίκο συναρτήσεων είναι __________ 

Α4. Να αποδείξετε τις παρακάτω προτάσεις.  

1. Αν η συνάρτηση 𝑓  είναι γνησίως φθίνουσα στο ℝ και 𝑓(0) = 5, να αποδείξετε ότι 𝑙𝑖𝑚
𝑥→0

𝑓(𝑥) = 5 (μονάδες 5) 

2. Αν η συνάρτηση 𝑓  είναι γνησίως αύξουσα στο ℝ και 𝑙𝑖𝑚
𝑥→𝑥0

𝑓(𝑥) = 𝑓(𝑥0) = 0, να αποδείξετε ότι  

lim
𝑥→𝑥0

1

(𝑥−𝑥0)𝑓(𝑥)
= +∞          (μονάδες 5) 

  



ΘΕΜΑ    Β 
Να υπολογιστούν τα παρακάτω όρια. 

Β1. 𝒍𝒊𝒎
𝒙→−𝟐

𝒆𝒙+𝟐

(𝒙+𝟐)𝟐𝟎𝟐𝟒           (μονάδες 5) 

Β2. 𝒍𝒊𝒎
𝒙→𝟏

𝟐𝜼𝝁(
𝝅𝒙

𝟐
)

−𝒙𝟐+𝟐𝒙−𝟏
           (μονάδες 5) 

Β3. 𝒍𝒊𝒎
𝒙→𝟑

𝒙𝟑−𝟐𝒙𝟐−𝟐𝒙−𝟑

(𝒙−𝟑)𝟑             (μονάδες 5) 

Β4. 𝒍𝒊𝒎
𝒙→𝟒

𝒙−𝟒

(√𝒙−𝟐)
𝟑           (μονάδες 5) 

Β5. 𝒍𝒊𝒎
𝒙→𝝅

𝜼𝝁𝒙

(𝝅−𝒙)𝟓
               (μονάδες 5) 

ΘΕΜΑ    Γ 

Δίνεται η συνάρτηση 𝑓: ℝ → ℝ για την οποία ισχύει 𝑓(𝑥)𝑓(𝑦) = 𝑦𝑓(𝑥) + 𝑥𝑓(𝑦) − 𝑥𝑦 για κάθε 𝑥, 𝑦 ∈ ℝ 

Γ1. Να αποδείξετε ότι 𝑓(1) = 1         (μονάδες 4) 

Γ2. Να αποδείξετε ότι 𝑓(𝑥) = 𝑥, 𝑥 ∈ ℝ        (μονάδες 6) 

Γ3. Να υπολογίσετε το όριο 𝑙𝑖𝑚
𝑥→0

𝑓(𝑥)

𝑥7          (μονάδες 6) 

Γ4. Να υπολογίσετε το όριο 𝑙𝑖𝑚
𝑥→0

6𝑓2(𝑥)+7𝑓(𝑥)+2

3𝑓2(𝑥)−𝑓(𝑥)−4
       (μονάδες 9) 

 

ΘΕΜΑ    Δ 

Δίνεται η συνάρτηση 𝑓: ℝ → ℝ για την οποία ισχύει: 𝑙𝑖𝑚
𝑥→1

𝑓(𝑥)−1

𝑥−1
= 3. Να υπολογίσετε τα όρια: 

Δ1. 𝐴 = 𝑙𝑖𝑚
𝑥→1

𝑓(𝑥)            (μονάδες 8) 

Δ2. 𝐵 = 𝑙𝑖𝑚
𝑥→1

𝑥100𝑓(𝑥)−1

𝑥−1
.           (μονάδες 8) 

Δ2. 𝛤 = 𝑙𝑖𝑚
𝑥→0

𝜎𝜐𝜈3𝑥⋅𝑓(𝜎𝜐𝜈𝑥)−1

𝜎𝜐𝜈𝑥−1
          (μονάδες 9) 


